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Aufgabe 32 (6 Punkte)
Sei (X, Tx) ein topologischer Raum. Sei Y C X.

(1) Ist S eine Subbasis von X, soist {UNY : U € S} eine Subbasis von Y.
(2) Ist B eine Basis von X, soist {U NY : U € B} eine Basis von Y.

Aufgabe 33 (4 Punkte)
Sei n > 0. Zeige, daBl die Bijektion

ein Homdomorphismus ist.

Aufgabe 34 (10 Punkte)

(1) Sei (X,d) ein metrischer Raum. Seien x1, 9, z3, 24 € X. Zeige, daB

—d(z1,x9) + d(x9,23) — d(x3,24) < d(x1,24) < d(T1,29) + d(x2,23) + d(23,24) .

(2) Sei (X,d) ein metrischer Raum. Zeige, dafl d : X x X — R stetig ist. (Hinweis: (1).)

(3) Sei (X,d) ein metrischer Raum. Sei ) # Y C X. Sei dy (z) := infyey d(z,y) fir v € X.
Zeige, daB dy : X — R, ©+— dy(z) stetig ist.
(Hinweis: Zeige dy (z) — d(§, ) < dy(§) < dy(z) +d(&, x).)

(4) Sei (V,(—,=)) ein euklidscher Raum. Zeige, dafl (—,=) : V. x V—R, (z,y) — (x,y) stetig
ist.

(5) Zeige, daBl R x R M R, (z,y)—x+y und R x RO R, (z,y) — x - y stetige Abbildungen
sind. Folgere hiermit erneut die Aussage von Aufgabe 20.
(Hinweis: X — R X R L R.)

Aufgabe 35 (6 Punkte)

(1) Seien X, Y, Z topologische Rédume. Zeige, dafl (X xY)x Z ~ X XY x Zund X xY ~ Y x X.

(2) Sei k > 1. Sei X; ein topologischer Raum und sei X C X fir 1 < i < k. Zeige, daf auf Hle X/
die Produkttopologie der Spurtopologien mit der Spurtopologie bzgl. Hle X] C Hle X; iiber-
einstimmt.
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