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Aufgabe 24 (6 Punkte)
Sei X eine Menge. Sei S C Pot(X). Bestimme (S) x.

(1) X ={1,2,3,4}, S = {{1,2,3}, {1,2,4} }.
(2) X ={1,2,3,4,5,6}, S = {{1,2,3,4}, {1,2,3,5}, {3,4,5,6} }.

Aufgabe 25 (34242 Punkte) Zeige.

Sei X ein topologischer Raum. Sei S eine Subbasis von X.
(1) Esist S genau dann eine Basis von X, wenn fir &k > 0, U; € S fiir 1 <i < k und
S ﬂle Ui ein V € S existiert mit x € V C ﬂle Ui.
(2) It UNV e Sfiralle U, V € S, so ist S eine Basis. (Hinweis: Teil (1).)
(3) Ist S eine Subbasis von X, so ist S := {ﬂle U kel U e Stirl <i<k}

eine Basis von X. (Hinweis: Teil (2).)

Aufgabe 26 (3 Punkte)
Sei X eine Menge. Zeige, daf3 {{m} X € X} eine Basis von Tx diskret iSt.

Aufgabe 27 (10 Punkte) (Abzéhlbarkeit)
Eine Menge X heifle abzihlbar, wenn X = () ist oder eine Surjektion Z>; — X existiert.

Zeige.

1) Ist X L+ Y eine Abbildung, und ist X abzéhlbar, so auch f(X).

2) Eine Teilmenge einer abzahlbaren Menge ist abzédhlbar.

4

(1)
(2)
(3) Fir abzdhlbare Mengen X und Y ist auch X x Y abzahlbar.
(4) Es ist Q abzéhlbar.

(5)

5) Sei n > 0. Es besitzt R™ eine abzidhlbare Basis. (Hinweis: Beispiel (4) aus §3.2.)
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