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Aufgabe 9 (5 Punkte)

Sei (X, d) ein metrischer Raum.

Sei B.(7) :={y€ X : d(y,z) <¢} fir v € X und £ € Ry.
Zeige, daB (bzgl. der Topologie TX4)

Aufgabe 10 (4 Punkte)

Seien a, b, ¢ € R. Zeige mittels Cauchy-Schwarz fiir (g) und G), daB
ab+ac+be < a2+ + 2,

und dafl Gleichheit genau dann gilt, wenn a =b = c.

Aufgabe 11 (644 Punkte)

(1) SeiV ein R-Vektorraum, der den beiden normierten Raumen (V, ||—||) und (V, ||—|")

zugrundeliege.

Gebe es a, € R mit aflz|| < [lz]" < l|z| fir alle z € V.

Seien d := dV =) und @ := dVI-I" die zugehorigen Metriken auf V.

Seien T := TWV:D und 7" := TV¥) die zugehorigen Topologien.
Zeige, dal T =1T" .

el n = 1. Zeige mittels erneut, da ' = ' ;cl. 91.3.5.4, 31.3.9.5.
2) Sein > 1. Zeige mittels (1 da TR d?) — PR%A™). o €1 354 §1.3.5.5

Aufgabe 12 (4 Punkte)
Sei (X, T') ein topologischer Raum. Sei Y C X. Zeige.

(1) Sei U CY mit U C X. Esist U C Y.

(2) Sei ACY mit A HE' X.Esist A abgg' Y.
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