Reelle Nullstellen von Polynomen Arbeitsblatt 4.4

Existenz von Nullstellen

Aufgabe 6
Beweise den Satz: Ist n € N gerade und

p(z) = ™ 4+ an_12" ..+ arr + ag

mit a,, - ag < 0, so besitzt p mindestens zwei reelle Nullstellen.

Hinweise: Nimm an, dass a,, > 0 und ay < 0 gilt, stelle p(z) dar wie im Beweis des letzten Satzes
und lberlege, welches Vorzeichen p(x) fir x = 0, fiir sehr grole = > 0 und fiir sehr kleine x < 0
(d.h. weit genug links auf der z-Achse) hat.
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